Ubungsblatt 13:
Bruch- und Wurzelgleichungen

Bruchgleichungen

Musterbeispiel

_1
4x -3 X

L6sung
Definitionsmenge: Der Nenner darf nicht Null werden, daher setzt man jeden Nenner Null und
erhalt somit jene Werte von x, die ausgeschlossen werden missen:
4x -3 #0undx=20 =D =R \A{0; 34}
1. Briche erweitern, so dass beide den gemeinsamen Nenner haben
3-X _1-(4x-3)
X-(4x-3) (4x-3)-X
2. Multiplizieren mit gemeinsamem Nenner
#):‘_3) =(—4(f(x_—‘3;);|. X-(4x-3) = 3x =4x -3
3. Loésen der linearen Gleichung
x=3e€D
Lésungsmenge: L = {3}

Aufgabe 1
Bestimmen Sie die Definitionsmengen und Iésen Sie die folgenden Bruchgleichungen lber R:
2 1 3x-5 3x—-1 —9+5x
a)— =25 by — = — c)—=— d) + =
x—3 x—2  x+1 1-x  x—-1 6x2 3x 6x
3x+1 2 7 3x+1 2 2 3 35 -7x
e)9 = - f)—— = a) — == h)3——=—
4 x—4 6 6—x 1+x 1- -5 x=5
x? 9 1 1 1 1 1 x 1 2x
i1 — > = + 1) — = — Ky\-=-——,a€R
x“—3x+2 3x—6 x-1 xX—2 x—6 xX—4 x—8 a 4 3

Machen Sie zum Schluss jeweils die Probe, ob die gefundenen Lésungen die urspriingliche
Gleichung erfillen!
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Ubungsblatt 13:
Bruch- und Wurzelgleichungen

Wourzelgleichungen

Musterbeispiel
Vx—1+3=x

L6sung

Definitionsmenge: Der Term unter der Wurzel darf nicht negativ werden; daher setzt man den

Term Null und findet somit jene Werte von x, die ausgeschlossen werden miussen:
Xx-120 =>D={xeR|x21} bzw. D = [1; »)
1. Gleichung so umformen, dass der Wurzelterm auf einer Seite alleine steht:

Vvx—1=x-3

2. Quadrieren der Gleichung
Achtung: Man sei sich dessen bewusst, dass Quadrieren keine Aquivalenzumformung ist!
Es kénnen unter Umsténden ,Scheinlésungen® generiert werden, daher > 4.
x—1=(x-32=x2-6x+9
x2—=7x+10=0

3. Lésen der quadratischen Gleichung
Xx1=5eD;Xx2=2eD

4. Kontrolle, ob die gefundenen Losungen , echte" Losungen der Wurzelgleichung sind
(durch Einsetzen in die urspriingliche Gleichung)

V5—-1+3=5 w.A. = x1 = 5 ist Ldsung der Wurzelgleichung
V2-1+4+3=2, f.A. = x2= 2 ist keine L6sung der Wurzelgleichung

Lésungsmenge: L = {5}

Aufgabe 2

Bestimmen Sie die Definitionsmengen und I6sen Sie die folgenden Wurzelgleichungen liber R:

a)V2x =4 b)Vx+1=5 c)—x+Vx+3=1
d)Vi2x—3-3=0 e)Vx+2=x

Machen Sie zum Schluss jeweils die Probe, ob die gefundenen Lésungen die urspriingliche
Gleichung erfiillen!

Aufgabe 3

Bestimmen Sie die Definitionsmengen und Iésen Sie die folgenden Wurzelgleichungen Uber R:
a)V7x+23++7x —13 =2 b) V7x +23 —V7x—13 =2

O)V2+x+vVdx—3=2 d)Vx+5=1++2x+3

e)Vx+2+V2x+7=4

Machen Sie zum Schluss jeweils die Probe, ob die gefundenen Lésungen die urspringliche
Gleichung erfiillen!
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